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1. Supongamos que f es una función integrable en el recinto dibujado más abajo. Escribimos la integral

doble de f en dicho recinto en la forma

∫ 1

−1
dx

∫

√

1−x2

1−x2

f(x, y) dy

Escribe la otra integral iterada.
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2. Abajo aparecen dibujados los recintos

1. x2 + y2 ≥ 2x.

2. x2 + y2 + 5 ≥ 5x ≥ 10y ≥ 0.
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Descrı́belos en coordenadas polares tomadas en el origen de coordenadas.



3. Consideremos la función f(x, y) =
e−a(x+y)

x + y
. Para estudiar la integrabilidad de f en el conjunto abierto

A = {(x, y) ∈ R
2 : x > 0, y > 0}, realiza el cambio de variables x = u, x + y = v. Como conclusión, ¿para

qué valores de a es f integrable en A? En esos casos, ¿cuánto vale la integral de f?



4. Sea A = {(x, y, z) ∈ R
3 : x2 + y2 ≤ z ≤

√

x2 + y2}.

1. Escribe la integral triple que da el volumen de A en coordenadas cilı́ndricas en las formas

∫

dθ

∫

dρ

∫

ρ dz,

∫

dθ

∫

dz

∫

ρ dρ

2. Escribe la integral triple que da el volumen de A en coordenadas esféricas en la forma

∫

dθ

∫

dϕ

∫

ρ2 cos ϕ dρ

x
y

z



5. Calcula, mediante coordenadas cilı́ndricas, el volumen limitado en el primer octante por el cono

z2 = x2 + y2 y el cilindro x2 + y2 = 2y. Es decir, el volumen del conjunto descrito por las desigualda-

des z2 ≤ x2 + y2 ≤ 2y, x, y, z ≥ 0. En la figura de abajo puedes ver el cono y el cilindro.
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Firma:


